Prof : Ben Rached .F Epreuve : Mathématiques

| Section : Sciences expérimentales |

Classes:4éme année de I’enseignement secondaires

Durée :2h Devoir de Controéle N°1

Exercice N°1 8 points

14

xZ+1-1 ,
si x <0

1)Soit f la fonction définie sur R par f(x) = szsin (E) six>0
X

0 six=20
1) a) Calculer lim f(x)
X—>—00

b) Interpréter ce résultat graphiqguement

sin(mx)

2)Pour tout x > 0 on considére les fonctions U et V définies par V(x) = % etU(x) =

a) Calculer lim UoV (x)

X—+0o0

b) En déduire “T f(x)
xX—=+o00
3) a)Calculer lir(r)l_ f(x)
X—

b)i) Montrer que pour tout x > 0 ona :—x2 < f(x) < x?
i) En déduire lim, f(x)
x—-0t

¢) En deduire que f est continue en 0
I1) On a représenté ci-contre , dans un repere orthonormé (0,1, 7), la courbe
représentative (C,;) d’une fonction g définie sur R \ {2}
* La courbe(C,) admet au voisinage de -co une B.I de direction asymptotique celle de (0,1,).
* La courbe(C,) admet au voisinage de +oo une asymptote oblique A d’équation y = x — 3
* La courbe(C,) admet une asymptote verticale d’équation x = 2
1)Déterminer en justifiant la réponse

a) xl_i)r_noo g(x) et lim 99

x—>—0o0 X
- im 29 et _
b) lim g(x) , lim ==et lim (g(x) —x)
2)Déterminer en justifiant la réponse g (]-00,2[)
et g(12,3])
3)Calculer fog(1) et fog(3)

4) Calculer les limites suivantes :

lim fog(x) et lim fog(x)
x-2% X——00
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Exercice N°2 6points

v

Dans le plan complexe muni d’un repére orthonormé direct (O,U, V), on considére les points

A, B et C d’affixes respectives
a=V3+i, b={W3-1)+i(V3 +1) etc=-1+iV3

1) a) Mettre a et ¢ sous forme trigonométrique

b) Construire les points A et C

c¢) Montrer que le triangle OAC est isocele et rectangle en O
2) a) Déterminer Aff( AB) et Aff( 0C)

b) Montrer que le quadrilatere OABC est un carre puis construire le point B
3) a) Vérifierque (1 +i)a=>b

b) Mettre b sous forme exponentielle

¢) En deduire cos(i—;r) et sin(i—:)

Exercice N°3 6points

v
1)On considére I’équation (Eg) : 3% -(2i + e?)3 -1+ ie? =0avec 6 € [O,%[
a) Montrer que le discriminant A de 1’équation (Ep) est égal a (e*? )?
b) Résoudre 1’équation (Eq).
2) ) Le plan complexe est muni d’un repére orthonormé direct (O,fj : 17)
On considére les points A , B et C d’affixes respectives Za= e'® |, Zg=i+e'? et Z, = i
a) Montrer que le quadrilatere OABC est un losange
b) i) Montrer que Zz X e~ G+ = 2cos (g — %)
if) En déduire une forme exponentielle de Zg
c) Montrer que OB x AC = 2cos(6)

d) Déterminer la valeur de 6 pour que I’aire du losange OABC soit égale a %
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